Exercice 6 : Montrer que :
Lycée Saint-Louis TD 1
MPSI Ing €N :VneN, (n>ng=nl>2"

Exercice 7 :
Raisonnements Soit w une suite réelle telle que Vn € N, u,11 =

Montrer que u est constante.

n+1(u0+U1+...+Un).

Exercice 1 : Ecrire a ’aide de quantificateurs les assertions suivantes sur f € R¥

L . Exercice 8 : Montrer que Vo € R*, (Ve >0, x <¢) = 2 = 0.
ainsi que leur négations.

1. La fonction f est croissante 3. La fonction f est bornée. Exercice 9 : Soit u une suite réelle vérifiant Vn € N, upi2 = 2un41 — tn.

. . ) Montrer qu’il existe un unique couple (A4, B) € R? tel que ¥n € N, u,, = A + Bn.
2. La fonction f est périodique 4. la fonction f est constante. d x d ple ( ) d " +

Exercice 10 : Déterminer les réels x tels que /4 — 22 =2 — .

Exercice 2 : Montrer que I'implication
Exercice 11 : Déterminer les fonctions f de R dans R telles que

V(z,y,2) € R, (f(y) — () (z—y) = (f(2) = f(y) (y — x)

puis celles telles que :

Y(z,y,2) € R?, (f(y) = f(2)) (z —y) = (f(2) = f(y)) (x = 2)

FrxeE :Yyekl Plz,y)=MyeF, IxecE : Plx,y))

est vraie mais que sa réciproque ne ’est pas forcément.

Exercice 3 : Montrer que 'implication
FzeFE :VyeF Pla,y)=WyeF, JxeE : P(zx,y))

est vraie mais que sa réciproque ne lest pas forcément. Exercice 12 : Montrer que :

1 1
Exercice 4 : Montrer que 'implication Vx € R, (x + Z ez = (Vn eN, z" + oy € Z))
FzeFE:3yeF:Px,y)=FyeF:3xecE: Px,vy))
est vraie mais que sa réciproque ne l'est pas forcément. Exercice 13 : Soient a et b deux réels et u une suite de réels telles que

. Vn € N, tupto = attpy1 + buy,.
Exercice 5 : Soit u, v et w les suites de réels définies par ug = vg = wy = 0 et :
On suppose que b # 0.

m =u, +n-+1 . ..
e " 1. On suppose que le polynome X2 — aX — b posséde deux racines distinctes r;

Vn €N, § Unt1 = v, + (n+1)° et ro. Montrer que 3!(A, B) € R? : VYn € N, u,, = Ar}' + Br}.
W1 = wp + (n+1)°. 2. On suppose que le polynéome X? — aX — b posséde une racine double rg.

| 2. — n
Montrer que, pour tout entier 7, on a Montrer que 3!(A, B) e R® : Vn € N, u, = (An + B)r{.

un: I Un: )

n(n+1) n(n+1)(2n+1) _(n(n+1) ?
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